CORRECTION DU DEVOIR SURVEILLE N° 5

Suites, trigonométrie Le 19 janvier 2024

Exercice 1
1) u,,—u,=2n.0r 2n >0 pour tout entier naturel # ; donc (un) est croissante.

2
2) l’lml_uﬂ:(un_'_zj _”n:un2+ﬂy,+z—”n:1/ln2+z.
1 _ . .
Or u,” + >0 pour tout entier naturel 1 ; donc (u,) est strictement croissante.

2" . u .
3) Comme 3 >0 pour tout entier naturel #, comparons -~ par rapport a 1.
u

u,=— =l =—,
3 |3 u, ( 2}” 3
3

Comme §<1, alors (u,) est strictement décroissante.

2 n+1
2" (2Y U, (3) 2
=—=|—|,alors == =—

4) u, =n* —6n+1=f (n) ol f estla fonction définie sur [0 ;+oo[ par f(x)=x—6x+1.
f est une fonction du second degré avec a =1> 0, alors elle est strictement croissante sur

{—2—[; ;+oo{=[3 J+ oo .

Par conséquent, (#, ) est croissante a partir de #=3.

Exercice 2
1)
; 1 2 3
y 1+O’5X2=0,8 Mz1,077 Mz&Q?G
0,5+2 0,5+0,8 0,5+1077

2) Il semble que les termes de la suite (u,,) se rapprochent de 1 (ou il semble que la

suite (u,) converge vers 1).

Exercice 3
1) 5—”=£+7z et —2—”=Z—7r
4 4 3 3

637

2) a) On cherche la valeur de I'entier £ tel que -z < 2 +2kr <.

2637 2637 637

Oor -z< +2kr <7 équivaut a -z — <2kr<7- , C'est-a-dire a

2597

_2077 o< 7
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2637 2677 1 2597 1

X — < 2kx < x — , C'est-a-dire a

+2kr <7 équivaut a —
2r 4 2

Dot -7 <

267 <k< —%. Par suite, £=-33.
2637 2637
est +

Par conséquent, la mesure la mesure principale de 4

33y opo %
(33)>< T 2

3) a) Par division euclidienne ona: 1145=3x381+2.
Pour obtenir un nombre pair multiplié par 3, il est préférable d’écrire : 1145=3x382-1.

11457 3x382-1 (3x382 1
= X =

Par suite, _= xz=(382—3jm=—3+191x27z.
3 3 3 3 3

1145x

Par conséquent, la mesure la mesure principale de

est -~
3
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